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0 -1 0 1 00
X N=]10 0 1 X D=| 010
0 0 O 0 0 2
2 t
@) 100 0 -1 0\ 0 —1 0 0 —1 0
D=]101 0 DN=| 0 0 1 N=]0 0 1 ND=| 0 0 2
0 0 2 0 0 O 0 0 O 0O 0 O
0 -1 0
Doncet ND=]0 0 2 ND = DN donc | N et D ne commutent pas |
0 0 O

Premiére méthode

N|a=a3—1l=ay—1-1=a—-1-1-1=—4]|

@ es=er+22=c; +2' +22=1+2+4=7|

5)’b2:b1—01:O—lz—letb3:b2—02:—1—3:—4‘.

(6) Cette suite est une suite arithmétique de raison —1 et de premier terme a3 = —1,
donc ’pour tout n € N*a, = a1+ (n—1) x (=1) = —n‘ .

1—on
—2" 1

(7) Soit n € N*, Z ok =

alors, pour tout n > 2, 22’“ ZQk — 20=9"_9|

(8) Pour tout entier naturel n supérieur ou égal a 2,

n—1 n—1
Z (ck+1 — cx) est une somme télescopique donc Z (Ck41 — Ck) = Cp—141 — €1 = Cp — C1
k=1 k=1

n—1

Rappel : E (k1 —Ck) =Cn —Cn—1+Cne1—Cn—2+ . . .+c3—Co+c2—Cc1=cCn—c1.
E— —_——— M —
k=1 -0 -0 =0 =0

n—1
(9) Or cpy1 — e =2, donc Z(Ckﬂ_ck): ZQkZQn_
=1

n—1
DoncpourtoutneN*,cn—clzZ(ck+1—ck):2”—2<:>cn:2”—2+01<:>.
k=1

(10) Montrons par récurrence que pour tout n € N*, H,, : b, = (n+1) —2".
Initialisation : n =1, by = 0 et (1 4+ 1) — 2! = 0 donc H; est vraie.

Hérédité : Soit n € N* supposons H,, vraie et vérifions que H, 1 est vraie .
oran:bn—an: m+1)—2"-2"4+1=(Mn+1+1)-2x2"=(n+1+1)—2"H

n

donc H,+1 est vraie.

Conclusion : On a montré par le principe de récurrence que ’pour tout n € N* b, = (n+1) — 2" ‘
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